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Exgpdvnon: Eotww yetpinde ywpos (X, p). No anodeifete 61t o1 ouvopthoeic d,0: X x X — R
Vi

P\, Yy

(o, yy & A=)

=T Ty U(:E7y> = mln{]wp(xay)}? T,y € X
L+ pl@.y)

elvon petpixéc oto X.
Arndvinon

Oa anodelfouye OTL 1 d elvon petewh) oto X. Apyixd and tov Tedno nou optleton 1 d xou AOYw
oTL 1 p ebvon yeTEXA Tou X, Enetan OTL

d(z,y) = % €[0,1), vy xdde x,y € X

Nl
d(z,y) =0 p(z,y) =0& =y

Enlong, and tTnv cUUPETEIN LOOTNTA TNG P, ETETAUL GUECH 1) GUUMETEWXT LOLOTNTA Yo TNV d, ONADY),
d(xz,y) =d(y,x), yioxdde z,y € X.

Téhog, yével va amodeiloupe 6Tt 1oy Vel 1 TerywvixY| ovicotnta yiot T d. BEotw howmév z,y, z € X
xou Yo amodelEoUUE OTL
d(z,z) <-d(z,y)+d(y, 2).

Aaxplvouue Tig axOAoUeC TEQITTWOELS:
(i) Av z =y = 2z, 161€ TEOYUVAHC WY Vel T0 {NTOVUEVO WS LGHTN T

(i) Avx #y =z, t61€ d(y,2) = 0 xa d(z, 2) = d(z,y). Onéte, woyber nédh to {nroluevo g
loHTNT.

(ili) Av x =y # 2, elvar cuupeTEixd ToU (ii); OnAadn wydet Cavd to {nTtoluevo we ledTnTa.
(iv) Avz =z #y, tote d(z, 2) = 0 xou mpogavede woyler 1 {nroduevn oviodtnta (Yviola).
(v) Avx #y # 2 # x, tote p(x, 2) # 0, p(z,y) # 0 xou p(y, 2) # 0. Ou anodeifouye ot

pl,z) _ _pla,y) Py, 2)
L+p(z,2) — L+p(z,y)  1+p(y,2)

Egboov p(x, z) # 0 droupidvtog ot d(x, 2) opudutth xat mopovoudotn pe p(z, z), éxoupe ot




Ao Ty TEryWVIXY) avioOTNTO YioL T UETEIXY p, EYOUME

p(z,2) < p(z,y) + py, 2)

1
1 1
>
p(x,z) — plx,y) + p(y, 2)
1
1+ L + 1
plr,z) —  p(x,y) +p(y, 2)
1
1 1
d(z,2) = 1 < T — ple,y) +ply, 2)
1+ p(z,2) L+ p(z,y)+p(y,z) + p(x, y) + ,O(y, Z)
p(z,y) p(y, 2)

L+ p(@,y) +p(y,2) 1+ plz,y) + p(y,2)

p(x,y) py.2) 3
T+ p(m,y) | 1+pw2) 4w y) N, 2§

Tdea Yo amodetloude 6Tl 1 o ebvar petpy X. Ebvaw mpogavée ot o(z,y) € [0,1], yio xdbde
r,y € X, o(z,y)=0< 2 =yxuo(r,y) = o(y,x), yiaxdde z,y € X. 'Eotwo x,y,z € X xu
Yo amodelloupe 6Tl

o(x,2) < ola,y) +o(y 2).

Ecpéoov
1, 1<p(z,y)
ag l‘, = )
(,9) {p(ﬂc,y) , 1> p(z,y)

A

xaou enedh opolng opilovion xou ov o(x, z) xa a(y, z) cuvohxd éyoupe vo e€etdoouue 2% Suvatéc
TepTOoelS. Aloxplvoupue hotmoy. Tic e€nc:

(i) Av 1 < p(z,y) N1 < p(y,2), 6t o(z,y) = 1 xu o(y,2) = 1. And tov oplopd ¢ o
TEOXUTTEL
o(z,2) <1<1+1=0(z,y)+ o(y,2).

(o€ auth TNV TEpinTwon xakbdaye 2 - 3 = 6 BuVUTEC TEPITTHOOELS)

(ii) Av todpa dev toyler 1 (i), Oniadh, 1 > p(x,y) xu 1 > p(y,2), t61€ o(z,y) = p(x,y) xou
o(y,z) = p(y, z). And TOV 0PIOPO TNC T XOL TNY. TELYWVIXT OVIGOTNTOL YLOL TNV P TEOXUTTEL

o(z,2) < p(z,2) < plz,y) + ply, 2) = o(z,y) + o(y, 2).

(o€ auth TNV Tepintwon xahldaye 2 - 1 = 2 BuvoTég TEQITTHOOELS)



